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Vektorové prostory a linearni (ne)zavislost

Bud V vektorovy prostor. Ukaite, ze vektory vi,...,v, € V jsou linedrné nezavislé
praveé tehdy, kdyz jsou linearné nezavislé vektory

n

V1, U1 + V2, U1 + V2 +Us, ..., E Vi,
i=1

(t.j. vektory S2F v pro k € {1,...,n}). [6 b
Urcete dimenzi prostoru
W =span{(1,1,3,2)",(2,3,2,3)",(1,-1,3,7)"}
a najdéte bazi prostoru W obsahujici vektor v = (1,3, —5,0)7. [6 b]
Nad Zs popiSte prunik prostoru
span{(1,4,4)",(2,3,4)"} N span{(1,1,4)",(2,4,0)"}.
Kolik obsahuje vektoru? [6 b]

Rozhodnéte, zda pro matice A, B € R™" plati ndsledujici tvrzeni (dokazte, nebo
uvedte protipiiklad):
(a) R(A+ B) =R(A) + R(B),
(b) S(A) = S(B) a R(A) = R(B) implikuje A = B,
(c) S(A) C Ker(A) implikuje A? =0,

kde R(-) oznacuje Fadkovy prostor matice, S(-) oznacuje sloupcovy prostor matice a
Ker(+) oznacuje jadro matice. [6 b



